çÉÍÎÁÚÉÑ 1543, œÅÞÅÒÎÑÑ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÁÑ ÛËÏÌÁ, 7 ËÌÁÓÓ, 17 ÑÎŒÁÒÑ 2007, ÚÁÎÑÔÉÅ 13.

äÅÌÉÍÏÓÔØ É ÏÓÔÁÔËÉ.

ïÓÔÁÅÔÓÑ ÓÉÄÅÔØ, ÎÁ ÓÅËÕÎÄÙ ÄÒÏÂÑ œÓÅ ÏÓÔÁÔËÉ ÏÔ ŒÅÞÎÏÓÔÉ ËÒÁÔËÏÊ, ïÝÕÝÁÑ, ËÁË ÄÅÌÉÔÓÑ ÖÉÚÎØ ÎÁ ÔÅÂÑ âÅÚ ÏÓÔÁÔËÁ, ÕŒÙ, ÂÅÚ ÏÓÔÁÔËÁ. ìÅÏÎÉÄ ãŒÅÔËÏŒ

îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ŒÓÑËÏÅ ÃÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ m ÍÏÖÎÏ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÐÏÄÅÌÉÔØ ÎÁ ŒÓÑËÏÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ n Ó ÏÓÔÁÔËÏÍ, ÔÏ ÅÓÔØ ÎÁÊÔÉ ÎÅÐÏÌÎÏÅ ÞÁÓÔÎÏÅ k É ÏÓÔÁÔÏË r ÔÁË, ÞÔÏ m = nk + r. ðÒÉ ÜÔÏÍ ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÅÔÓÑ, ÞÔÏ 0 ⩽ r ¡ n. äŒÁ ÞÉÓÌÁ ÐÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ ÔÒÅÔØÅ ÄÁÀÔ ÒÁŒÎÙÅ ÏÓÔÁÔËÉ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÉÈ ÒÁÚÎÏÓÔØ ÎÁÃÅÌÏ ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ ÜÔÏ ÞÉÓÌÏ. åÓÌÉ ÎÁÓ ÉÎÔÅÒÅÓÕÅÔ ÔÏÌØËÏ ÏÓÔÁÔÏË ÐÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÏÅ n, ÔÏ ÐÒÉ ÓÌÏÖÅÎÉÉ, ŒÙÞÉÔÁÎÉÉ, ÕÍÎÏÖÅÎÉÉ ÞÉÓÅÌ ÉÈ ÍÏÖÎÏ ÚÁÍÅÎÑÔØ ÏÓÔÁÔËÁÍÉ ÏÔ ÄÅÌÅÎÉÑ ÎÁ n. óÒÅÄÉ n ÐÏÄÒÑÄ ÉÄÕÝÉÈ ÞÉÓÅÌ ÐÏ ÒÁÚÕ ŒÓÔÒÅÔÑÔÓÑ ŒÓÅ ŒÏÚÍÏÖÎÙÅ ÏÓÔÁÔËÉ ÏÔ ÄÅÌÅÎÉÑ ÎÁ n.

1) äÅÌÉÍÏÅ É ÄÅÌÉÔÅÌØ ÕŒÅÌÉÞÉÌÉ Œ ÓÏÒÏË ÔÒÉ ÒÁÚÁ. ëÁË ÉÚÍÅÎÑÔÓÑ ÎÅÐÏÌÎÏÅ ÞÁÓÔÎÏÅ É ÏÓÔÁÔÏË? 2) åÓÌÉ ÒÁÚÄÅÌÉÔØ ÞÉÓÌÏ 100 ÎÁ 49, ÔÏ ÎÅÐÏÌÎÏÅ ÞÁÓÔÎÏÅ É ÏÓÔÁÔÏË ÂÕÄÕÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÙ (ÐÒÏŒÅÒØÔÅ!).

îÁ ËÁËÉÅ ÅÝč ÞÉÓÌÁ ÓÌÅÄÕÅÔ ÄÅÌÉÔØ 100 ÄÌÑ ÄÏÓÔÉÖÅÎÉÑ ÔÁËÏÇÏ ÜÆÆÅËÔÁ?

3) ðÒÉÚÎÁË ÄÅÌÅÎÉÑ ÎÁ 3 É 9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÄÁčÔ ÔÁËÏÊ ÖÅ ÏÓÔÁÔÏË ÏÔ ÄÅÌÅÎÉÑ ÎÁ 3 (ÎÁ 9), ËÁË É ÓÕÍÍÁ ÅÇÏ ÃÉÆÒ.

4) ëÁËÉÅ ÏÓÔÁÔËÉ ÐÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ 9 ÍÏÖÅÔ ÄÁŒÁÔØ ÔÏÞÎÙÊ ËÕÂ? íÏÖÅÔ ÌÉ ÓÕÍÍÁ ÃÉÆÒ ÔÏÞÎÏÇÏ ËÕÂÁ ÒÁŒÎÑÔØÓÑ 1543?

5) âÁÒÏÎ íÀÎÈÇÁÕÚÅÎ ÒÁÓÓËÁÚÁÌ, ÞÔÏ ÏÄÎÁÖÄÙ ÏÎ ÂÙÌ ÓŒÉÄÅÔÅÌÅÍ, ËÁË Œ ÐÏÌÎÏÞØ Œ ëÏÎÓÔÁÎÔÉÎÏ- ÐÏÌÅ ÎÁÞÁÌÓÑ ÓÔÒÁÛÎÙÊ ÄÏÖÄØ É ÌÉÌ, ÎÅ ÐÅÒÅÓÔÁŒÁÑ, ÒÏŒÎÏ 10000 ÍÉÎÕÔ, ÐÏÓÌÅ ÞÅÇÏ ÓÒÁÚÕ ŒÙÇÌÑÎÕÌÏ ÓÏÌÎÃÅ É ŒÙÓÕÛÉÌÏ ÚÁÔÏÐÌÅÎÎÙÊ ÇÏÒÏÄ. íÏÇÌÏ ÌÉ ÜÔÏ ÂÙÔØ ÐÒÁŒÄÏÊ?

6) çÅÎÅÒÁÌ ÐÏÓÔÒÏÉÌ ÓÏÌÄÁÔ Œ ËÏÌÏÎÎÕ ÐÏ ÞÅÔÙÒÅ, ÎÏ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÓÏÌÄÁÔ éŒÁÎÏŒ ÏÓÔÁÌÓÑ ÌÉÛÎÉÍ. ôÏÇÄÁ ÇÅÎÅÒÁÌ ÐÏÓÔÒÏÉÌ ÓÏÌÄÁÔ Œ ËÏÌÏÎÎÕ ÐÏ ÐÑÔØ. é ÓÎÏŒÁ éŒÁÎÏŒ ÏÓÔÁÌÓÑ ÌÉÛÎÉÍ. ëÏÇÄÁ ÖÅ É Œ ËÏÌÏÎÎÅ ÐÏ ÛÅÓÔØ éŒÁÎÏŒ ÏÓÔÁÌÓÑ ÌÉÛÎÉÍ, ÇÅÎÅÒÁÌ ÐÏÓÕÌÉÌ ÅÍÕ ÎÁÒÑÄ ŒÎÅ ÏÞÅÒÅÄÉ, ÐÏÓÌÅ ÞÅÇÏ Œ ËÏ- ÌÏÎÎÅ ÐÏ ÓÅÍØ éŒÁÎÏŒ ÎÁÛÅÌ ÓÅÂÅ ÍÅÓÔÏ É ÎÉËÏÇÏ ÌÉÛÎÅÇÏ ÎÅ ÏÓÔÁÌÏÓØ. ëÁËÏÅ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÓÏÌÄÁÔ ÍÏÇÌÏ ÂÙÔØ Õ ÇÅÎÅÒÁÌÁ?

7) îÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ x, y, z ÔÁËÏŒÙ, ÞÔÏ x^2 +y^2 = z^2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÄÎÏ ÉÚ ÎÉÈ ÎÁÃÅÌÏ ÄÅÌÉÔÓÑ: Á) ÎÁ 2; Â) ÎÁ 3; Œ) ÎÁ 4; Ç) ÎÁ 5.

8) îÅËÏÔÏÒÙÅ ÄÕÍÁÀÔ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ 11 ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÓÕÍÍÁ ÃÉÆÒ, ÓÔÏÑÝÉÈ ÎÁ ÅÇÏ ÎÅÞčÔÎÙÈ ÍÅÓÔÁÈ ÒÁŒÎÁ ÓÕÍÍÅ ÃÉÆÒ, ÓÔÏÑÝÉÈ ÎÁ ÞčÔÎÙÈ. ëÁË ÂÙ ÎÅ ÔÁË. ïÐÒÏŒÅÒÇÎÉÔÅ ÜÔÏ. ðÒÉÄÕÍÁÊÔÅ É ÄÏËÁÖÉÔÅ ŒÅÒÎÕÀ ÔÅÏÒÅÍÕ Ï ÄÅÌÉÍÏÓÔÉ ÎÁ 11: "þÉÓÌÏ ÄÁčÔ ÔÁËÏÊ ÖÅ ÏÓÔÁÔÏË ÏÔ ÄÅÌÅÎÉÑ ÎÁ 11, ËÁË É . . . "

9) þÉÓÌÁ p, p + 10, p + 14 | ÐÒÏÓÔÙÅ. ëÁËÉÅ ÉÍÅÎÎÏ?

äÏÍÁÛÎÅÅ ÚÁÄÁÎÉÅ ÎÁ 24 ÑÎŒÁÒÑ.

13.1) îÁ ðÏÌÅ þÕÄÅÓ ÒÁÓÔÕÔ ÄÅÒÅŒØÑ Ó ÚÏÌÏÔÙÍÉ ÍÏÎÅÔÁÍÉ (ÎÁ ÒÁÚÎÙÈ ÄÅÒÅŒØÑÈ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÒÁÚÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÍÏÎÅÔ!). ëÁÖÄÕÀ ÎÏÞØ ÎÁ ËÁÖÄÏÍ ÄÅÒÅŒÅ ŒÙÒÁÓÔÁÅÔ ÏÄÎÁ ÍÏÎÅÔÁ. 1 ÍÁÒÔÁ ÎÁ ÄÅÒÅŒØÑÈ ÂÙÌÏ ŒÓÅÇÏ 2007 ÍÏÎÅÔ. œ ÍÁÒÔÅ âÕÒÁÔÉÎÏ ÐÏÓÁÄÉÌ ÅÝÅ ÏÄÎÏ ÄÅÒÅŒÏ, É 31 ÍÁÒÔÁ ÎÁ ÄÅÒÅŒØÑÈ ÏËÁÚÁÌÏÓØ ŒÓÅÇÏ 3000 ÍÏÎÅÔ. œ ËÁËÏÊ ÄÅÎØ âÕÒÁÔÉÎÏ ÐÏÓÁÄÉÌ ÄÅÒÅŒÏ?

13.2) þÉÓÌÁ p, 2p + 1, 4p + 1 | ÐÒÏÓÔÙÅ. ëÁËÉÅ ÉÍÅÎÎÏ?

13.3) îÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ x, y, z ÔÁËÏŒÙ, ÞÔÏ x^2 + y^2 = z^2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ xy ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ 12 ÂÅÚ ÏÓÔÁÔËÁ.

óÐÅÃÉÁÌØÎÁÑ ÚÁÄÁÞÁ Ć11.

òÁÚÂÏÊÎÉËÉ ÕËÒÁÌÉ ÍÅÛÏË ÍÏÎÅÔ. îÏÍÉÎÁÌ ËÁÖÄÏÊ ÍÏÎÅÔÙ | ËÁËÏÅ-ÔÏ ÃÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ ÇÕÌØÄÅÎÏŒ. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÏÔÌÏÖÉÔØ Œ ÓÔÏÒÏÎÕ ÌÀÂÕÀ ÍÏÎÅÔÕ, ÔÏ ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÄÅÌÉÔØ ÏÓÔÁŒÛÕÀÓÑ ÞÁÓÔØ ÄÏÂÙÞÉ ÍÅÖÄÕ ÒÁÚÂÏÊÎÉËÁÍÉ ÔÁË, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÊ ÐÏÌÕÞÉÔ ÒÁŒÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÇÕÌØÄÅÎÏŒ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÏÔÌÏÖÉÔØ ÌÀÂÕÀ ÍÏÎÅÔÕ, ÔÏ ÏÓÔÁŒÛÉÅÓÑ ÍÏÎÅÔÙ ÍÏÖÎÏ ÂÕÄÅÔ ÒÁÚÄÁÔØ ÒÁÚÂÏÊÎÉËÁÍ É ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ËÁÖÄÙÊ ÐÏÌÕÞÉÌ ÐÏÒÏŒÎÕ ÍÏÎÅÔ.