
Âåêòîðû-2

26.03.12

1. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáûõ òî÷åê A, B, C, D âûïîëíÿåòñÿ ðàâåíñòâî a)
−→
AB +

−−→
CD =

−−→
AD +

−−→
CB, b)

−−→
AA1 +

−−→
BB1 +

−−→
CC1 +

−−−→
DD1 =

−−→
AC1 +

−−→
BD1 +

−−→
CA1 +

−−→
DB1.

2. ABCD è A1BC1D - ïàðàëëåëîãðàììû. Äîêàæåì, ÷òî AA1 = C1C.

3. Äîêàæèòå, ÷òî ÷åòûðåõóãîëüíèê ABCD åñòü ïàðàëëåëîãðàìì òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà äëÿ ëþáîé òî÷êè O âåðíî
−→
OA+

−−→
OC =−−→

OB +
−−→
OD.

4. ABCD �� ïàðàëëåëîãðàìì, òî÷êà E ëåæèò íà ïðÿìîé AD, ïðè÷åì CE‖BD. Äîêàæèòå, ÷òî a)
−→
AC+

−−→
BD+

−−→
CB =

−−→
DB+

−−→
CE+

−−→
BC,

b)
−→
AC +

−−→
ED =

−−→
BC +

−−→
EC.

5. Äàí ïðàâèëüíûé ïÿòèóãîëüíèê. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà ïÿòè âåêòîðîâ ñ íà÷àëîì â öåíòðå ýòîãî ïÿòèóãîëüêà è ñ êîíöàìè â åãî
âåðøèíàõ ðàâíà íóëþ.

6. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà M ÿâëÿåòñÿ ñåðåäèíîé îòðåçêà AB òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà äëÿ ëþáîé òî÷êè ïëîñêîñòè O âåðíî

ðàâåíñòâî
−−→
OM = 1

2
(
−→
OA+

−−→
OB)

7. Ïóñòü òî÷êà M �� ñåðåäèíà îòðåçêà AB, òî÷êà K �� ñåðåäèíà îòðåçêà CD. Ïðåäñòàâüòå âåêòîð
−−→
MK â âèäå ëèíåéíîé êîìáèíàöèè

âåêòîðîâ
−→
AC è

−−→
BD.

8. Ïóñòü ABCD �� ïàðàëëåëîãðàìì, O �- òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ åãî äèàãîíàëåé. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ïðîèçâîëüíîé òî÷êè âûïîëíÿåòñÿ

ðàâåíñòâî:
−−→
XA+

−−→
XB +

−→
SC +

−−→
XD = 4

−−→
XO.
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Äîìàøíåå çàäàíèå

íà 31.03.12

1. Òðåóãîëüíèêè ABC è AB1C1 èìåþò îáùóþ ìåäèàíó AA1. Äîêàæèòå, ÷òî CB1 = C1B.

2. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êàM ÿâëÿåòñÿ òî÷êîé ïåðåñå÷åíèÿ ìåäèàí òðåóãîëüíèêà ABC òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà
−−→
MA+

−−→
MB+

−−→
MC = 0.

3. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà M ÿâëÿåòñÿ òî÷êîé ïåðåñå÷åíèÿ ìåäèàí òðåóãîëüíèêà ABC òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà äëÿ ëþáîé òî÷êè

ïëîñêîñòè O âåðíî ðàâåíñòâî
−−→
OM = 1

3
(
−→
OA+

−−→
OB +

−−→
OC).

4. Ïóñòü ABC è A1B1C1 � äâà òðåóãîëüíèêà íà ïëîñêîñòè. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè
−−→
AA1+

−−→
BB1+

−−→
CC1 = 0, òî òî÷êè ïåðåñå÷åíèÿ ìåäèàí

òðóãîëüíèêîâ ñîâïàäàþò.
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