
Óãîë ìåæäó õîðäîé è êà÷àòåëüíîé
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1. à) Ìàëàÿ îêðóæíîñòü èçíóòðè êàñàåòñÿ áîëüøîé â òî÷êå S. Õîðäà AB áîëüøîé îêðóæíîñòè êàñàåòñÿ ìàëîé â òî÷êå T . Õîðäû
SA è SB áîëüøîé îêðóæíîñòè ïåðåñåêàþò ìàëóþ â òî÷êàõ A1 è B1 ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî A1B1||AB.

á) Äîêàæèòå, ÷òî ST � áèññåêòðèñà ∠ASB.

2. Äâå îêðóæíîñòè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõA èB. ÕîðäàAM îäíîé èç îêðóæíîñòåé êàñàåòñÿ âòîðîé, à õîðäàBN âòîðîé îêðóæíîñòè,
íàïðîòèâ, êàñàåòñÿ ïåðâîé. Äîêàæèòå, ÷òî AN ||MB.

3. Äâå îêðóæíîñòè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ A è B. ×åðåç A ïðîâîäèòñÿ ïðîèçâîëüíàÿ ïðÿìàÿ, ïåðåñåêàþùàÿ îêðóæíîñòè â òî÷êàõ
M è N . Äîêàæèòå, ÷òî ∠MBN íå çàâèñèò îò âûáîðà ïðÿìîé.

4. à) Äâå îêðóæíîñòè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ A è B. Íà îäíîé èç íèõ âûáèðàþòñÿ òî÷êè P1 è Q1. Ïðÿìûå P1A è Q1A âòîðè÷íî
ïåðåñåêàþò âòîðóþ îêðóæíîñòü â òî÷êàõ P2 è Q2 ñîîòâåòñòâåííî. Ïðÿìûå P1Q1 è P2Q2 ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå C. Äîêàæèòå, ÷òî
P1, P2, C è B ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.

á) Äîêàæèòå, ÷òî öåíòð óêàçàííîé îêðóæíîñòè, òî÷êà B è öåíòðû èñõîäíûõ îêðóæíîñòåé ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.
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Äîìàøíåå çàäàíèå

íà 13.02.12

1. Íà îêðóæíîñòè ïî îäíó ñòîðîíó îò äèàìåòðà PQ âçÿòû òî÷êè M è N , à íà äèàìåòðå � òî÷êà T òàê, ÷òî ∠MTP = ∠NTQ.
Äîêàæèòå, ÷òî îïèñàííàÿ îêðóæíîñòü òðåóãîëüíèêà NTM ñîäåðæèò öåíòð äàííîé îêðóæíîñòè.

2. Äâå îêðóæíîñòè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ A è B, CD � èõ îáùàÿ êàñàòåëüíàÿ. Äîêàæèòå, ÷òî ∠CAD + ∠CBD = 180◦.

3. Èç òî÷êè P ê îêðóæíîñòè ïðîâåëè êàñàòåëüíóþ PA è ñåêóùóþ PBC. AL � áèññåêòðèñà òðåóãîëüíèêà ABC. Äîêàæèòå, ÷òî
AP = PL.

4. Äâå îêðóæíîñòè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ A è B, íà îäíîé èç íèõ âûáðàíà òî÷êà P . Ïðÿìûå PA è PB âòîðè÷íî ïåðåñåêàþò âòîðóþ
îêðóæíîñòü â òî÷êàõ A1 è B1 ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî êàñàòåëüíàÿ â òî÷êå P ê ïåðâîé îêðóæíîñòè ïàðàëëåëüíà A1B1.
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