
Òî÷êà Íàãåëÿ
12.12.11

1. ∗ Äîêàæèòå, ÷òî òðè îòðåçêà, ñîåäèíÿþùèå âåðøèíû òðåóãîëüíèêà ñ òî÷êàìè êàñàíèÿ âíåâïèñàííûõ îêðóæíîñòåé, ïåðåñåêàþòñÿ

â îäíîé òî÷êå. Ýòà òî÷êà íàçûâàåòñÿ òî÷êîé Íàãåëÿ òðåóãîëüíèêà ABC.

2. Äàí òðåóãîëüíèê ABC. Íàéäèòå ãåîìåòðè÷åñêîå ìåñòî òàêèõ òî÷åê M , ÷òî SABC = SABM .

3. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ABCD �- òðàïåöèÿ ñ îñíîâàíèÿìè AD è BC, òî SABD = SACD. Âåðíî ëè îáðàòíîå?

4. ABCD �- òðàïåöèÿ ñ îñíîâàíèÿìè AD è BC, è åå äèàãîíàëè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå O. Èçâåñòíî, ÷òî SBOC = S1, SAOD = S2.

Íàéäèòå SABCD.

5. Äîêàæèòå, ÷òî ïëîùàäü ÷åòûðåõóãîëüíèêà, îáðàçîâàííîãî ñåðåäèíàìè ñòîðîí âûïóêëîãî ÷åòûðåõóãîëüíèêàABCD, ðàâíà ïîëîâèíå

ïëîùàäè ABCD.
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Äîìàøíåå çàäàíèå
íà 19.12.11

1. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ABCD �� òðàïåöèÿ ñ îñíîâàíèÿìè AD è BC, è åå äèàãîíàëè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå O, òî SAOB = SCOD.

Âåðíî ëè îáðàòíîå?

2. ABCD �� âûïóêëûé ÷åòûðåõóãîëüíèê, åãî äèàãîíàëè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå O. Èçâåñòíî, ÷òî SAOB = S1, SBOC = S2, SAOD = S3.

Íàéäèòå SCOD.

3. Òî÷êà X ðàñïîëîæåíà âíóòðè ïàðàëëåëîãðàììà ABCD. Äîêàæèòå, ÷òî SABX + SCDX = SBCX + SADX .

4. ABCD �- âûïóêëûé ÷åòûðåõóãîëüíèê, åãî äèàãîíàëè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå O, ïðè÷åì AO : OC = 2 : 3, BO : OD = 4 : 5.
SABCD = S. Íàéäèòå ïëîùàäè òðåóãîëüíèêîâ AOB, BOC, COD è DOA.

5. Äèàãîíàëè ÷åòûðåõóãîëüíèêà ABCD ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå O. Äîêàæèòå, ÷òî SABC : SADC = BO : OD .
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1. Ñòîðîíû òðåóãîëüíèêà ñ ïëîùàäüþ 1 ðàçäåëåíû â îòíîøåíèè 3 : 1 ïî ÷àñîâîé ñòðåëêå. Íàéäèòå ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà

ñ âåðøèíàìè â òî÷êàõ äåëåíèÿ.

2. Äàííûé ïàðàëëåëîãðàìì ðàçäåëèòå íà òðè ðàâíîâåëèêèå ÷àñòè ïðÿìûìè, âûõîäÿùèìè èç îäíîé âåðøèíû.

3. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè äèàãîíàëü êàêîãî-íèáóäü ÷åòûðåõóãîëüíèêà äåëèò äðóãóþ äèàãîíàü ïîïîëàì, òî îíà äåëèò ïîïîëàì

è ïëîùàòü ÷åòûð¼õóãîëüíèêà.

4. Îêðóæíîñòü ñ öåíòðîì íà ãèïîòåíóçå ïðÿìîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà êàñàåòñÿ êàòåòîâ, ðàâíûõ a è b. Íàéäèòå ðàäèóñ
îêðóæíîñòè.
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