
Òåîðåìà ×åâû
10.12.11

1. Äîêàæèòå, ÷òî ìåäèàíû äåëÿò òðåóãîëüíèê íà 6 ðàâíîâåëèêèõ òðåóãîëüíèêîâ.

2. Ïóñòü X �- òî÷êà íà ñòîðîíå AC òðåóãîëüíèêà ABC, K �- òî÷êà íà îòðåçêå BX. Äîêàæèòå, ÷òî SABK : SCBK = AX : CX.

3. Äîêàæèòå ñ ïîìîùüþ ïëîùàäè, ÷òî òðè ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.

4. ∗ Äîêàæèòå òåîðåìó ×åâû (1678 ã.): Ïóñòü íà ñòîðîíàõ AB, BC è AC òðåóãîëüíèêà ABC âçÿòû ñîîòâåòñòâåííî òî÷êè C1, A1 è
B1, ïðè÷åì îòðåçêè AA1, BB1 è CC1 ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå. Òîãäà AC1

C1B
· BA1
A1C

· CB1
B1A

= 1

5. Ñôîðìóëèðóéòå òåîðåìó, îáðàòíóþ òåîðåìå ×åâû. Âåðíà ëè îíà?
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Äîìàøíåå çàäàíèå
íà 12.12.11

1. à) Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà ðàññòîÿíèé îò òî÷êè íà îñíîâàíèè ðàâíîáåäðåííîãî òðåóãîëüíèêà äî åãî áîêîâûõ ñòîðîí íå çàâèñèò
îò âûáîðà òî÷êè. á) Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà ðàññòîÿíèé îò òî÷êè âíóòðè ïðàâèëüíîãî òðåóãîëüíèêà äî åãî ñòîðîí íå çàâèñèò îò
âûáîðà òî÷êè.

2. Èç âåðøèíû A òðåóãîëüíèêà ABC îïóùåíû ïåðïåíäèêóëÿðû AM è AP íà áèññåêòðèñû âíåøíèõ óãëîâ B è C. Íàéäèòå îòðåçîê
PM , åñëè ïåðèìåòð òðåóãîëüíèêà ABC ðàâåí 10.

3. Äîêàæèòå ñ ïîìîùüþ îáðàòíîé òåîðåìû ×åâû, ÷òî òðè áèññåêòðèñû òðåóãîëüíèêà ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.
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