
áÌÇÅÂÒÁ, 8 "÷", 27 ÍÁÒÔÁ, ÓÁÍÏÓÔÏÑÔÅÌØÎÁÑ ÒÁÂÏÔÁ.

1) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ x > 0 ×ÅÒÎÏ
√
x2 + x− x < 1

2 .
2) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ 0 6 x 6 1 É 0 6 y 6 1, ÔÏ x

1 + y + y
1 + x 6 1.

3) äÏËÁÖÉÔÅ ÄÌÑ a; b > 0 ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï: (18 + a)(2 + b)(1 + ab) > 48ab. ïÂÒÁÝÁÅÔÓÑ ÌÉ ÏÎÏ × ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï?
4) ðÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ a É b ÎÅ ÐÒÅ×ÏÓÈÏÄÑÔ ÅÄÉÎÉÃÙ, ÎÏ a + b > 1

2 . ëÁËÏÅ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÍÏÖÅÔ
ÐÒÉÎÉÍÁÔØ ÞÉÓÌÏ (1− a)(1− b)?

5) äÏËÁÖÉÔÅ ÄÌÑ x; y > 0 ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï: x+ y
x + 1

2√y > 2. ïÂÒÁÝÁÅÔÓÑ ÌÉ ÏÎÏ × ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï?
6) ðÒÏ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ a, b É c ÉÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ abc = 1.

a) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ 1
a3 + b3 + 1 + 1

b3 + c3 + 1 + 1
c3 + a3 + 1 6 a+ b+ c

3 .
Â)∗ äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ 1

a3 + b3 + 1 + 1
b3 + c3 + 1 + 1

c3 + a3 + 1 6 1.

áÌÇÅÂÒÁ, 8 "÷", 27 ÍÁÒÔÁ, ÄÏÍÁÛÎÑÑ ÓÁÍÏÓÔÏÑÔÅÌØÎÁÑ ÒÁÂÏÔÁ. úÁÄÁÞÉ ÎÁ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×
ÞÁÓÔÏ ÄÁÀÔ ÎÁ ÏÌÉÍÐÉÁÄÁÈ. îÁ ÜÔÏÊ ÎÅÄÅÌÅ | ÐÏÄÂÏÒËÁ Ó íÏÓËÏ×ÓËÏÊ ÏÂÌÁÓÔÎÏÊ ÏÌÉÍÐÉÁÄÙ ÒÁÚÎÙÈ
ÌÅÔ.

1) (íï, II ÔÕÒ, 1994 Ç, 9 ËÌÁÓÓ, 9.1) äÏËÁÖÉÔÅ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï (6x+ 1)(x− 1) > (2x+ 1)(x− 3).
2) (íï, II ÔÕÒ, 1998 Ç, 9 ËÌÁÓÓ, 9.2) ëÁÔÅÔÙ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁ×ÎÙ a É b, ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÁ c. äÏËÁÖÉÔÅ

ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï a4 + a2b2 + b4 > 3
4c

4.
3) (íï, III ÔÕÒ, 1994 Ç, 10 ËÌÁÓÓ, ×ÔÏÒÏÊ ÄÅÎØ, 10.1) äÏËÁÖÉÔÅ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï a3(b + 1) + b3(a + 1) > a2(b +

b2) + b2(a+ a2) ÄÌÑ a; b > 0.
4) (íï, II ÔÕÒ, 1995 Ç, 9 ËÌÁÓÓ, 9.4) þÉÓÌÁ a, b É c ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙ É a+ b+ c 6 1

2 . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (1− a)(1−
b)(1− c) > 1

2 . ÷ÏÚÍÏÖÎÏ ÌÉ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï?
5) (íï, III ÔÕÒ, 1995 Ç, 8 ËÌÁÓÓ, ×ÔÏÒÏÊ ÄÅÎØ, 8.2) äÏËÁÖÉÔÅ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï 2x4 + 2y4 > xy(x+ y)2.
6) (íï, III ÔÕÒ, 1994 Ç, 11 ËÌÁÓÓ, ÐÅÒ×ÙÊ ÄÅÎØ, 11.1) éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ a > b > c > 0. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

a
b + bc + ca < ba + ac + c

b .

7) (íï, II ÔÕÒ, 2001 Ç, 9 ËÌÁÓÓ, 9.2) äÌÑ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÄÏËÁÖÉÔÅ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï x2
y + y2

z > 4(x − z).
(ðÏÄÓËÁÚËÁ. äÏËÁÖÉÔÅ ÓÎÁÞÁÌÁ, ÞÔÏ x2

y > 4(x− y).)


