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íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ ÏÖÉÄÁÎÉÅ. õÐÒÁÖÎÅÎÉÑ.
ðÕÓÔØ ÓÌÕÞÁÊÎÁÑ ×ÅÌÉÞÉÎÁ X ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ ÚÎÁÞÅÎÉÑ x1, x2, x3, . . . , xn Ó ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÑÍÉ p1, p2, p3,

. . . , pn ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ (ÜÔÏÔ ÎÁÂÏÒ ÚÎÁÞÅÎÉÊ Ó ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÑÍÉ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅÍ ÓÌÕÞÁÊÎÏÊ
×ÅÌÉÞÉÎÙ). îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ Å£ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÍ ÏÖÉÄÁÎÉÅÍ (ÉÌÉ ÓÒÅÄÎÉÍ ÚÎÁÞÅÎÉÅÍ) ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ
n∑
k=1

xkpk = x1p1 + x2p2 + x3p3 + · · ·+ xnpn.

1) ÷ ÍÅÛËÅ ÓÉÄÑÔ Ä×Á ËÒÁÓÎÙÈ ËÏÔÁ, ÔÒÉ ÓÉÎÉÈ É ÞÅÔÙÒÅ Ö£ÌÔÙÈ. òÕÓÌÁÎ ÏÓÔÏÒÏÖÎÏ ×ÙÎÉÍÁÅÔ
ËÏÔÁ ÉÚ ÍÅÛËÁ. åÓÌÉ ËÏÔ ËÒÁÓÎÙÊ, òÕÓÌÁÎ ÐÏÌÕÞÁÅÔ 5 ÏÞËÏ×, ÅÓÌÉ ÓÉÎÉÊ | 2 ÏÞËÁ, Á ÅÓÌÉ ÖÅÌÔÙÊ,
ÔÏ Ó ÎÅÇÏ ÓÎÉÍÁÀÔ 3 ÏÞËÁ. óËÏÌØËÏ × ÓÒÅÄÎÅÍ ÏÞËÏ× ÐÏÌÕÞÉÔ òÕÓÌÁÎ?

2) ìÀÂÁ É ìÅÒÁ ÉÇÒÁÀÔ × ÔÁËÕÀ ÉÇÒÕ | ìÀÂÁ ÂÒÏÓÁÅÔ ÍÏÎÅÔËÕ, Á ìÅÒÁ Ä×Å ÍÏÎÅÔËÉ. ðÏÔÏÍ
ÓÍÏÔÒÑÔ, ÓËÏÌØËÏ ×ÙÐÁÌÏ ÒÅÛÅË. òÏ×ÎÏ ÓÔÏÌØËÏ ÒÕÂÌÅÊ ìÀÂÁ ÐÌÁÔÉÔ ìÅÒÅ (ÅÓÌÉ ÜÔÏ ÞÉÓÌÏ Þ£ÔÎÏÅ)
É ìÅÒÁ ìÀÂÅ (ÅÓÌÉ ÎÅÞ£ÔÎÏÅ). óÐÒÁ×ÅÄÌÉ×Á ÌÉ ÔÁËÁÑ ÉÇÒÁ?

3) ëÉÄÁÀÔ Ä×Á ËÕÂÉËÁ.
Á) ðÏÓÞÉÔÁÊÔÅ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ ÏÖÉÄÁÎÉÅ ÓÕÍÍÙ ×ÙÐÁ×ÛÉÈ ÏÞËÏ×. óÄÅÌÁÊÔÅ ÜÔÏ Ä×ÕÍÑ ÓÐÏÓÏ-

ÂÁÍÉ | ÎÅÐÏÓÒÅÄÓÔ×ÅÎÎÏ É Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÆÏÒÍÕÌÙ ÄÌÑ ÍÁÔÏÖÉÄÁÎÉÑ ÓÕÍÍÙ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ×ÅÌÉÞÉÎ.
Â) ðÏÓÞÉÔÁÊÔÅ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ ÏÖÉÄÁÎÉÅ ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÑ ×ÙÐÁ×ÛÉÈ ÏÞËÏ×. óÄÅÌÁÊÔÅ ÜÔÏ Ä×ÕÍÑ

ÓÐÏÓÏÂÁÍÉ | ÎÅÐÏÓÒÅÄÓÔ×ÅÎÎÏ É Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÆÏÒÍÕÌÙ ÄÌÑ ÍÁÔÏÖÉÄÁÎÉÑ ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÑ ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÙÈ
ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ×ÅÌÉÞÉÎ.

×) ðÏÓÞÉÔÁÊÔÅ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ ÏÖÉÄÁÎÉÅ ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÑ ÓÕÍÍÙ É ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÑ ×ÙÐÁ×ÛÉÈ ÏÞËÏ×.
íÏÖÎÏ ÌÉ ÂÙÌÏ ×ÚÑÔØ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÙ Ä×ÕÈ ÐÒÅÄÙÄÕÝÉÈ ÐÕÎËÔÏ× É ÐÒÉÍÅÎÉÔØ ÆÏÒÍÕÌÕ ÄÌÑ ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÑ
ÍÁÔÏÖÉÄÁÎÉÊ? ðÏÞÅÍÕ?

4) Á) íÏÎÅÔËÕ ÂÒÏÓÁÀÔ ÄÏ ÐÅÒ×ÏÇÏ ×ÙÐÁÄÅÎÉÑ ÏÒÌÁ, ÎÏ ÎÅ ÂÏÌØÛÅ ÐÑÔÉ ÒÁÚ. ëÁËÏÅ × ÓÒÅÄÎÅÍ
ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÂÒÏÓËÏ× ÎÕÖÎÏ ÓÄÅÌÁÔØ?

Â) á ÅÓÌÉ ÎÅÔ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÑ ÎÁ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÂÒÏÓËÏ×? (äÌÑ ÒÅÛÅÎÉÑ ÉÓÐÏÌØÚÕÊÔÅ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï
1
2 + 1

4 + 1
8 + · · · = 1. )

5) íÏÎÅÔËÕ ÂÒÏÓÁÀÔ n ÒÁÚ. îÁÊÄÉÔÅ ÍÁÔÏÖÉÄÁÎÉÅ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Á ÏÒÌÏ×.
6) óÏÌÄÁÔ ÓÒÏÞÎÏÊ ÓÌÕÖÂÙ ÎÁÐÉÓÁÌ ÐÉÓØÍÁ n Ó×ÏÉÍ ÌÀÂÉÍÙÍ ÄÅ×ÕÛËÁÍ, ÎÁÄÐÉÓÁÌ n ËÏÎ×ÅÒÔÏ× Ó

ÁÄÒÅÓÁÍÉ É ÓÌÕÞÁÊÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÒÁÚÌÏÖÉÌ ÐÉÓØÍÁ ÐÏ ËÏÎ×ÅÒÔÁÍ. óËÏÌØËÏ ÄÅ×ÕÛÅË × ÓÒÅÄÎÅÍ ÐÏÌÕÞÁÔ
ÁÄÒÅÓÏ×ÁÎÎÏÅ ÓÅÂÅ ÐÉÓØÍÏ?

7) èÉÔÒÙÊ ì£ÛÁ ÐÒÅÄÌÏÖÉÌ ÐÒÏÓÔÏÄÕÛÎÏÍÕ áÒÔ£ÍÕ ÓÙÇÒÁÔØ × ÉÇÒÕ. ïÎÉ ÍÎÏÇÏ ÒÁÚ ÐÏÄÂÒÁ-
ÓÙ×ÁÀÔ ÍÏÎÅÔÕ É ÚÁÐÉÓÙ×ÁÀÔ, ÞÔÏ ×ÙÐÁÄÁÅÔ. ëÁË ÔÏÌØËÏ ÐÏÑ×ÌÑÅÔÓÑ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ "ÒÅÛËÁ,
ÒÅÛËÁ, ÏÒ£Ì", ÉÇÒÁ ËÏÎÞÁÅÔÓÑ, É áÒÔ£Í ÐÌÁÔÉÔ ì£ÛÅ 100 Å×ÒÏ. ëÁË ÔÏÌØËÏ ÖÅ ÐÏÑ×ÌÑÅÔÓÑ ÐÏÓÌÅ-
ÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ "ÒÅÛËÁ, ÏÒ£Ì, ÏÒ£Ì", ÉÇÒÁ ÔÏÖÅ ËÏÎÞÁÅÔÓÑ, É ì£ÛÁ ÐÌÁÔÉÔ áÒÔ£ÍÕ 100 Å×ÒÏ. ì£ÛÁ
ÇÏ×ÏÒÉÔ, ÞÔÏ ÉÇÒÁ ÞÅÓÔÎÁÑ, ÐÏÔÏÍÕ ÞÔÏ ÍÅÖÄÕ "ÒÅÛËÁ, ÏÒ£Ì, ÏÒ£Ì" É "ÒÅÛËÁ, ÒÅÛËÁ, ÏÒ£Ì" ÎÅÔ
ÎÉËÁËÏÊ ÒÁÚÎÉÃÙ, ÏÂÁ ÎÁÂÏÒÁ ÒÁ×ÎÏ×ÅÒÏÑÔÎÙ.

Á) ôÁË ÌÉ ÜÔÏ? óÔÏÉÔ ÌÉ áÒÔ£ÍÕ ÓÏÇÌÁÛÁÔØÓÑ ÉÇÒÁÔØ?
Â) "îÕ ÕÖ ÎÅÔ, ÄÁ×ÁÊ-ËÁ Ñ ÔÅÂÅ ÎÅ 100 Å×ÒÏ ÂÕÄÕ ÐÌÁÔÉÔØ, Á ..." ëÁËÕÀ ÓÕÍÍÕ × Å×ÒÏ ÄÏÌÖÅÎ

ÎÁÚ×ÁÔØ áÒÔ£Í, ÞÔÏÂÙ ÉÇÒÁ ÂÙÌÁ ÓÐÒÁ×ÅÄÌÉ×ÏÊ?
×) "óÙÇÒÁÅÍ, ÔÏÌØËÏ ÄÁÊ-ËÁ Ñ ÓÎÁÞÁÌÁ ÐÏÇÎÕ ÓÌÅÇËÁ ÍÏÎÅÔËÕ, ÞÔÏÂÙ ..." ëÁËÏÊ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ p

×ÙÐÁÄÅÎÉÑ ÏÒÌÁ ÄÏÌÖÅÎ ÄÏÂÉÔØÓÑ áÒÔ£Í, ÞÔÏÂÙ ÉÇÒÁ ÓÔÁÌÁ ÓÐÒÁ×ÅÄÌÉ×ÏÊ?


