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äÒÏÂÎÏ-ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÅ ×ÙÒÁÖÅÎÉÑ

õÐÒÏÓÔÉÔÅ ×ÙÒÁÖÅÎÉÅ:

1. a) x2 − 6x+ 1 +
1 + (x−5)(x−3)

(1+5x)(1+3x)
x−3
1+3x − x−5

1+5x
; Â)

x2+y2

x−y − x2−y2

x+y
x−y
x2+y2 + x+y

x2−y2
· y

2 − xy + x2

2xy ; ×)
( 1
a + 1

b − 2c
ab

)
(a+ b+ 2c)

1
a2 + 1

b2 + 2
ab − 4c2

a2b2
.

2. a)
( 5c2 − c

25c2 − 10c+ 1 + 4
1− 25c2

)
:
(

1− 3
5c−1

)
; Â) (a− b)2 + ab

(a+ b)2 − ab : (a5 + b5 + a2b3 + a3b2)
(a3 + b3 + a2b+ ab2)(a3 − b3) .

3.
( 1
t2 + 3t+ 2 + 2t

t2 + 4t+ 3 + 1
t2 + 5t+ 6

)2
· (t−3)2+12t

2 .

4. ((x− y) · (x− x2y − y2

x+ y + xy ) : (x+ y − xy
x+ y )− x2 − y2

(x+ y)2 + x2y + xy2 ) : x
3 + x2y − x2 − xy2 − y3 + y2

x+ xy + y .

5. ÷ÙÄÅÌÉÔÅ ÃÅÌÕÀ ÞÁÓÔØ ÄÒÏÂÎÏÇÏ ×ÙÒÁÖÅÎÉÑ: Á) x7 − 1
x3 + x+ 1; Â) x

4 − 64
x− 3 .

çÉÍÎÁÚÉÑ 1543 8-÷ ËÌÁÓÓ áÌÇÅÂÒÁ-4 ïËÔÑÂÒØ 2009 Ç.
äÏÐÏÌÎÉÔÅÌØÎÙÅ ÚÁÄÁÞÉ

1. ðÒÉ ËÁËÉÈ ÚÎÁÞÅÎÉÑÈ a É b ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ x3 + 2x2 − ax+ 1 ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ x2 + bx+ 1 ÂÅÚ ÏÓÔÁÔËÁ?
2. óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÌÉ ÞÉÓÌÏ c, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÍ: Á) ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ x4 − 3x3 + 5x2 − 9x+ 6 ÄÅÌÉÔÓÑ ÂÅÚ ÏÓÔÁÔËÁ ÎÁ x2 + c;

Â) ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ x4 + 2x3 + 5x2 + 4x+ 4 ÄÅÌÉÔÓÑ ÂÅÚ ÏÓÔÁÔËÁ ÎÁ x2 + x+ c?
3. ðÒÅÄÓÔÁ×ØÔÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ × ×ÉÄÅ ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÑ Ë×ÁÄÒÁÔÎÙÈ ÔÒÅÈÞÌÅÎÏ× Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ:

Á) x4 + x3 − 2x2 + 7x+ 3; Â) x4 + 3x3 + 5x2 + 4x+ 2.
4. ðÒÅÄÓÔÁ×ØÔÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ × ×ÉÄÅ ÐÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÑ Ë×ÁÄÒÁÔÎÏÇÏ É ËÕÂÉÞÅÓËÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏ× Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ:

Á) x5 − 2x3 − x+ 1; Â) x5 − x4 − 4x3 + 4x+ 3.

5. ðÒÉ ËÁËÉÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ n ÚÎÁÞÅÎÉÅ ×ÙÒÁÖÅÎÉÑ
(

3
n! + 5

(n+1)!

)
:
(

7
n! − 6n

(n+1)!

)
Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÃÅÌÙÍ ÞÉÓÌÏÍ?

6. ðÕÓÔØ a1
b1 = a2

b2 = a3
b3 = a4

b4 . ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ (a2
1 + a2

2 + a2
3 + a2

4)(b21 + b22 + b23 + b24)− (a1b1 + a2b2 + a3b3 + a4b4)2

7. äÁÎÏ: 1
a + 1

b + 1
c = 1

a+b+c . äÏËÁÖÉÔÅ: Á) (a+ b)(b+ c)(a+ c) = 0; Â)
( 1
a + 1

b + 1
c
)2n+1 = 1

a2n+1+b2n+1+c2n+1


