
9 "÷", ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ. äÏÍÁÛÎÅÅ ÚÁÄÁÎÉÅ ÎÁ ËÁÎÉËÕÌÙ (ÎÅÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏÅ).

1) ïËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÁÈ A É B É ËÁÓÁÀÔÓÑ ÉÚÎÕÔÒÉ ÔÒÅÔØÅÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ × ÔÏÞËÁÈ C É D (CD |
ÎÅ ÄÉÁÍÅÔÒ) . éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ AB⊥CD. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÅÒ×ÙÅ Ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÒÁ×ÎÙ.

2) ÷ÎÕÔÒÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÎÁÛÌÁÓØ ÔÏÞËÁ P ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ∠ABP = ∠PCB É ∠PBC = ∠PAC. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ
AB <

√
2 ·AC.

3) ÷ÎÕÔÒÉ ÕÇÌÁ Ó ×ÅÒÛÉÎÏÊ P ÎÁÈÏÄÑÔÓÑ Ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ËÁÓÁÀÝÉÅÓÑ ×ÎÅÛÎÅ ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÁ × ÔÏÞËÅ M . ïÄÎÁ ÉÚ
ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ËÁÓÁÅÔÓÑ ÏÄÎÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ ÕÇÌÁ × ÔÏÞËÅ A, Á ÄÒÕÇÁÑ ÄÒÕÇÏÊ × ÔÏÞËÅ B. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÃÅÎÔÒ ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ
ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ AMB ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ APB.

4) ÷ ÕÇÏÌ PCQ ×ÐÉÓÁÎÏ Ä×Å ÒÁÚÎÙÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÔÏÞËÕ ËÁÓÁÎÉÑ ÐÅÒ×ÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ CP
ÞÅÒÅÚ A, Á ÔÏÞËÕ ËÁÓÁÎÉÑ ×ÔÏÒÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ CQ | ÞÅÒÅÚ B. ïÐÉÓÁÎÎÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC
ÐÏ×ÔÏÒÎÏ ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÐÅÒ×ÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ × ÔÏÞËÅ L, Á ×ÔÏÒÕÀ | × ÔÏÞËÅ K. ðÒÑÍÁÑ CL ÐÏ×ÔÏÒÎÏ ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÐÅÒ×ÕÀ
ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ × ÔÏÞËÅ M , ÐÒÑÍÁÑ CK ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ×ÔÏÒÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ × ÔÏÞËÅ T . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AM ||BT .

5) îÁ ÓÔÏÒÏÎÅ AC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ×ÙÂÒÁÎÁ ÔÏÞËÁ M . éÚ ÓÅÒÅÄÉÎ ÏÔÒÅÚËÏ× AM É CM ÏÐÕÝÅÎÙ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÙ
ÎÁ ÐÒÑÍÙÅ BC É AB ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. üÔÉ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÄÑÒÙ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ K. ëÁË ÎÕÖÎÏ ×ÙÂÒÁÔØ ÔÏÞËÕ í ,
ÞÔÏÂÙ ÄÌÉÎÁ MK ÂÙÌÁ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÊ?

6) îÁ ÓÔÏÒÏÎÅ ÕÇÌÁ Ó ×ÅÒÛÉÎÏÊ A ÆÉËÓÉÒÏ×ÁÎÁ ÔÏÞËÁ B, Á ÐÏ ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÅ ÐÅÒÅÍÅÝÁÅÔÓÑ ÔÏÞËÁ C. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ
ÐÒÑÍÙÅ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÅ ÔÏÞËÉ ËÁÓÁÎÉÑ ×ÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ AC É BC, ÐÒÏÈÏÄÑÔ
ÞÅÒÅÚ ÏÄÎÕ ÆÉËÓÉÒÏ×ÁÎÎÕÀ ÔÏÞËÕ.

7) îÁ ÐÒÑÍÏÊ × ÕËÁÚÁÎÎÏÍ ÐÏÒÑÄËÅ ÏÔÍÅÞÅÎÙ ÔÏÞËÉA, B, C ÉD. ïËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÄÉÁÍÅÔÒÁÍÉ AC ÉBD ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ
× ÔÏÞËÁÈ X É Y . ðÒÑÍÙÅ BC É XY ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ Z. ðÕÓÔØ P | ÔÏÞËÁ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ XY , ÏÔÌÉÞÎÁÑ ÏÔ Z. ðÒÑÍÁÑ
CP ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Ó ÄÉÁÍÅÔÒÏÍ AC × ÔÏÞËÁÈ C É M , Á ÐÒÑÍÁÑ PB ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Ó ÄÉÁÍÅÔÒÏÍ BD
× ÔÏÞËÁÈ B É N . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÙÅ AM , DN É XY ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.


