
9 "÷", ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ, 26 ÓÅÎÔÑÂÒÑ, ÚÁÄÁÞÉ ÎÁ ÕÒÏË.

1) ïËÒÕÖÎÏÓÔØ ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ËÏÎÅÃ É ÓÅÒÅÄÉÎÕ ÏÔÒÅÚËÁ. ÷Ï ÓËÏÌØËÏ ÒÁÚ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Ë ÜÔÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÐÒÏ×Å-
Ä£ÎÎÁÑ ÉÚ ÄÒÕÇÏÇÏ ËÏÎÃÁ ÏÔÒÅÚËÁ, ËÏÒÏÞÅ ÜÔÏÇÏ ÏÔÒÅÚËÁ?

2) ÷ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ×ÐÉÓÁÎ ÞÅÔÙÒ£ÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD, BC = CD, AC ∩BD = Q, AQ = 9, QC = 3. îÁÊÄÉÔÅ BC.
3) ðÒÑÍÁÑ l ËÁÓÁÅÔÓÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ × ÔÏÞËÅ A. ÷ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÒÏ×ÅÄÅÎÁ ÈÏÒÄÁ BC. òÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ Å£ ËÏÎÃÏ× ÄÏ

ÐÒÑÍÏÊ l ÒÁ×ÎÙ 1 É 2. ëÁËÏ×Ï ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ A ÄÏ ÐÒÑÍÏÊ BC?
4) îÁ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ BD ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ABCD ×ÙÂÒÁÎÁ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ K. ðÒÑÍÁÑ AK ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÐÒÑÍÙÅ

BC É DC × ÔÏÞËÁÈ M É L. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AK2 = KM ·KL.
5) ÷ ÔÒÁÐÅÃÉÀ ABCD ×ÐÉÓÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÒÁÄÉÕÓÁ R, ËÁÓÁÀÝÁÑÓÑ ÏÓÎÏ×ÁÎÉÊ AD É BC × ÔÏÞËÁÈ P É Q ÓÏÏÔ×ÅÔ-

ÓÔ×ÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AP ·BQ = R2.
6) (åÝ£ Ï ÎÅÊ ÖÅ.) ðÕÓÔØ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ËÁÓÁÅÔÓÑ ÓÔÏÒÏÎÙ AB × ÔÏÞËÅ T , Á ÏÔÒÅÚËÉ AQ É BP ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ

Y . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Y T ||AD.
7) îÁ ×ÙÓÏÔÁÈ BB1 É CC1 ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÏÔÍÅÞÅÎÙ ÔÏÞËÉ B2 É C2 ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ ÔÁË, ÞÔÏ

∠AB2C = ∠AC2B = 90◦. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AB2 = AC2.
8) ÷ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ a, b É c É ÐÒÏÔÉ×ÏÌÅÖÁÝÉÍÉ ÉÍ ÕÇÌÁÍÉ �, � É  ×ÙÐÏÌÎÅÎÏ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ

2�+ � = . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÇÄÁ a2 + bc = c2.
9) þÅÒÅÚ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÕÀ ÔÏÞËÕ P ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ AC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÏ ÅÇÏ ÍÅÄÉÁÎÁÍ AK É CL ÐÒÏ×ÅÄÅÎÙ

ÐÒÑÍÙÅ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅ ÓÔÏÒÏÎÙ BC É AB × ÔÏÞËÁÈ E É F ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÅÄÉÁÎÙ AK É CL ÄÅÌÑÔ
ÏÔÒÅÚÏË EF ÎÁ ÔÒÉ ÒÁ×ÎÙÅ ÞÁÓÔÉ.

9 "÷", ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ, 26 ÓÅÎÔÑÂÒÑ, ÄÏÍÁÛÎÅÅ ÚÁÄÁÎÉÅ.

1) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÔÒÉ ÒÁ×ÎÙÅ ÈÏÒÄÙ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ, ÔÏ ÜÔÏ ÄÉÁÍÅÔÒÙ.
2) ÷ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÐÒÏ×ÅÄÅÎÁ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ CL. îÁ ÓÔÏÒÏÎÅ CB ÏÔÍÅÞÅÎÁ ÔÏÞËÁ P ÔÁË, ÞÔÏ ∠CLP = ∠BAC.

õËÁÖÉÔÅ ÎÁ ÞÅÒÔÅÖÅ Ä×Å ÐÁÒÙ ÐÏÄÏÂÎÙÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ×. äÌÑ ËÁÖÄÏÊ ÐÁÒÙ ÕËÁÖÉÔÅ ÔÉÐ ÐÏÄÏÂÉÑ (ÐÏ×ÏÒÏÔÎÁÑ ÇÏÍÏ-
ÔÅÔÉÑ ÉÌÉ ÇÏÍÏÔÅÔÉÑ Ó ÓÉÍÍÅÔÒÉÅÊ).

3) ðÏÌØÚÕÑÓØ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÁÍÉ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ, ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ CL2 = CA · CB − LA · LB (ÆÏÒÍÕÌÁ ÄÌÑ ÄÌÉÎÙ
ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÙ).

4) ÷ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ BC = a, AC = b, AB = c ÉÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ∠A = 2∠B. îÁÊÄÉÔÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ
ÍÅÖÄÕ a, b É c.

5) ðÒÑÍÁÑ ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÏÂÝÕÀ ÈÏÒÄÕ Ä×ÕÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ. üÔÁ ÈÏÒÄÁ É ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ×ÙÓÅËÁÀÔ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ ÞÅÔÙÒÅ
ÏÔÒÅÚËÁ, ÄÌÉÎÙ ËÏÔÏÒÙÈ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ ÒÁ×ÎÙ a, b, c É d. îÁÊÄÉÔÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÜÔÉÍÉ ×ÅÌÉÞÉÎÁÍÉ.

6) ÷ÙÓÏÔÁ ÒÁÚÂÉ×ÁÅÔ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ÒÁÄÉÕÓ ×ÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÒÁ×ÅÎ r, ÎÁ Ä×Á ÔÒÅ-
ÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÒÁÄÉÕÓÙ ×ÐÉÓÁÎÎÙÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ËÏÔÏÒÙÈ ÒÁ×ÎÙ r1 É r2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ r2

1 + r2
2 = r2.

7) (åÝ£ Ï ÔÏÍ ÖÅ.) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÃÅÎÔÒÁ ×ÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÉÓÈÏÄÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÄÏ
×ÅÒÛÉÎÙ ÅÇÏ ÐÒÑÍÏÇÏ ÕÇÌÁ ÒÁ×ÎÏ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÀ ÍÅÖÄÕ ÃÅÎÔÒÁÍÉ Ä×ÕÈ ÄÒÕÇÉÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, ÕÐÏÍÑÎÕÔÙÈ × ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ
ÚÁÄÁÞÅ.


